
Fis, ă de lucru

Lect, ia 4 - Proport, ii derivate s, i
s, iruri de rapoarte egale

Clasa a 6-a – Capitolul 3 - Rapoarte s, i proport, ii

Exercit, ii

Exercit, iul 1. Pornind de la proport, ia
4

6
=

6

9
, scriet, i 3 proport, ii derivate cu aceias, i ter-

meni:

(a) prin schimbarea mezilor,

(b) prin schimbarea extremilor,

(c) prin inversarea rapoartelor.

Rezolvare:

(a) Schimbarea mezilor (alternând): din
a

b
=

c

d
rezultă

a

c
=

b

d
. Aplicat

aici:
4

6
=

6

9
⇒ 4

6
=

6

9
. Aici mezii” sunt amândoi 6, deci proport,ia rămâne

aceeas, i.

(b) Schimbarea extremilor:
d

b
=

c

a
. Aici:

9

6
=

6

4
.

(c) Inversarea rapoartelor (invertind ambele rapoarte):
b

a
=

d

c
. Aici:

6

4
=

9

6
.

Exercit, iul 2. Determinat, i termenul necunoscut x din proport, ia
x

18
=

10

36
s, i scriet, i două

proport, ii derivate cu aceias, i termeni.

Rezolvare:

x

18
=

10

36
⇒ 36x = 18 · 10 ⇒ 36x = 180 ⇒ x = 5 .
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Două proport,ii derivate cu aceias, i termeni 5, 18, 10, 36:

18

5
=

36

10
(inversarea rapoartelor),

5

10
=

18

36
(schimbarea mezilor/alternând).

Exercit, iul 3. Scriet, i 4 proport, ii derivate cu alt, i termeni, folosind proport, ia
3

5
=

6

10
s, i

aplicând următoarele:

(a) amplificare cu 2 a numărătorilor;

(b) ı̂mpărt, irea numitorilor la 5;

(c) schimbarea ı̂ntre numărător s, i numitor;

(d) adunarea cu 1 la fiecare numitor.

Rezolvare:

Plecăm de la
3

5
=

6

10
=

3

5
.

(a) Amplificăm numărătorii cu 2 (numitorii rămân):
6

5
=

12

10
.

(b) Împărt,im numitorii la 5 (numărătorii rămân):
3

1
=

6

2
.

(c) Schimbăm numărător cu numitor (inversăm ambele rapoarte):
5

3
=

10

6
.

(d) (Atent,ie) Adunarea cu 1 la fiecare numitor” nu păstrează ı̂n general
proport,ia:

3
5+1

̸= 6
10+1

. O transformare corectă de tip adunare” este

componendo:
3 + 5

5
=

6 + 10

10
, adică 8

5
= 16

10
.

Exercit, iul 4. Se cunosc:
x

y
=

y

z
=

z

w
s, i x + y + z + w = 60. Dacă x = 3k, calculat, i

valorile lui x, y, z, w.

Rezolvare:

Scriem un s, ir de rapoarte egale cu raportul comun t > 0:
y = tx, z = ty = t2x, w = tz = t3x. Cu x = 3k avem:

x = 3k, y = 3kt, z = 3kt2, w = 3kt3.

Condit,ia sumei:

x+ y + z + w = 3k(1 + t+ t2 + t3) = 60 ⇒ k(1 + t+ t2 + t3) = 20.
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O solut,ie naturală simplă este t = 1 (toate egale) ⇒ 1 + t+ t2 + t3 = 4,
deci k = 5. Astfel

x = 15, y = 15, z = 15, w = 15 .

În general, există s, i alte solut,ii rat,ionale cu k =
20

1 + t+ t2 + t3
.

Exercit, iul 5. Fie s, irul de rapoarte egale:
x

5
=

y

8
=

10

z
, cu condit, ia x + y = 13.

Determinat, i valorile lui x, y s, i z.

Rezolvare:

Notăm valoarea comună k:

x

5
= k ⇒ x = 5k,

y

8
= k ⇒ y = 8k,

10

z
= k ⇒ z =

10

k
.

Din x+ y = 13 rezultă 5k + 8k = 13k = 13 ⇒ k = 1 . As,adar

x = 5, y = 8, z = 10 .

Exercit, iul 6. Se consideră proport, ia
a

b
=

7

13
. Determinat, i valorile lui a s, i b ı̂n fiecare

dintre următoarele cazuri:

(a) a+ b = 60

(b) a− b = 20

(c) 3a+ 2b = 94

(d) 5a− b = 66

Rezolvare:

Scriem a = 7t, b = 13t (cu t ∈ R, de regulă t ∈ N ı̂n probleme cu numere
naturale).

(a) 7t+ 13t = 60 ⇒ 20t = 60 ⇒ t = 3 ⇒ (a, b) = (21, 39) .

(b) 7t− 13t = 20 ⇒ −6t = 20 ⇒ t = −10

3
⇒ (a, b) =

(
−70

3
,−130

3

)
. Nu există

solut,ii ı̂n N; ı̂n Q solut,ia de mai sus este validă.

(c) 3a+ 2b = (21 + 26)t = 47t = 94 ⇒ t = 2 ⇒ (a, b) = (14, 26) .

(d) 5a− b = (35− 13)t = 22t = 66 ⇒ t = 3 ⇒ (a, b) = (21, 39) .
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Exercit, iul 7. Fie relat, ia
a

4
=

b

5
=

c

6
.

(a) Arătat, i că a+ c este pătrat perfect dacă a+ b+ c = 126.

(b) Determinat, i a, b s, i c, s,tiind că a+ b+ c = 90.

Rezolvare:

Notăm valoarea comună k: a = 4k, b = 5k, c = 6k.

(a) Din a+ b+ c = 126 rezultă 15k = 126 ⇒ k =
126

15
=

42

5
. Atunci

a+ c = 4k+ 6k = 10k = 10 · 42
5

= 84 . 84 nu este pătrat perfect; deci, cu datele

de mai sus, afirmat,ia nu este adevărată. Probabil enunt,ul corect era cu altă
sumă (de ex. a+ b+ c = 150 ⇒ k = 10 ⇒ a+ c = 100 = 102).

(b) a+ b+ c = 90 ⇒ 15k = 90 ⇒ k = 6. ⇒ a = 24, b = 30, c = 36 .

Exercit, iul 8. Fie s, irul de rapoarte egale
2x− 1

3
=

4x+ 1

6
=

x+ 2

2
. Verificat, i dacă acest

s, ir este corect s, i determinat, i valoarea lui x.

Rezolvare:

Verificăm primele două rapoarte:

2x− 1

3
=

4x+ 1

6
⇒ 6(2x− 1) = 3(4x+ 1) ⇒ 12x− 6 = 12x+ 3 ⇒ −6 = 3,

contradict,ie.

⇒ Nu există niciun x care să facă
2x− 1

3
=

4x+ 1

6
; s, irul nu este corect.

Succes!
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