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Fisa de lucru
Lectia 4 - Proportii derivate si
siruri de rapoarte egale
Clasa a 6-a — Capitolul 3 - Rapoarte si proportii

Exercitii

4 6
Exercitiul 1. Pornind de la proportia 6= o scrieti 3 proportii derivate cu aceiasi ter-
meni:
(a) prin schimbarea mezilor,
(b) prin schimbarea extremilor,

(c) prin inversarea rapoartelor.

Rezolvare:

) ) . . a c a b _
(a) Schimbarea mezilor (alterndand): din 7= 7 rezulta — = 7 Aplicat

c
.46 4 6 y L . S
aici: 5= 09 = 5= o Aici mezit” sunt amandoi 6, deci proportia ramane
aceeasi.
d ¢ 9 6

b) Schimb t lor: — = —. Aici: — = —.
(b) Schimbarea extremilor p = o At o=

b d
(¢) Inversarea rapoartelor (invertind ambele rapoarte): — = —. Aici:
a ¢

6 9

46
.. o ) . T 0 . .. .
Exercitiul 2. Determinati termenul necunoscut z din proportia 8 = 36 si scrieti doua

proportii derivate cu aceiasi termeni.

Rezolvare:

10
Lo = 360=18-10 = 362=180 = [z =5]

18 36



Doua proportit derivate cu aceiasi termens 5, 18,10, 36:

18 36 ) 18

= =10 (inversarea rapoartelor), 0= 36 (schimbarea mezilor/alternand).

3
Exercitiul 3. Scrieti 4 proportii derivate cu alti termeni, folosind proportia — = — si
aplicand urmatoarele:
(a) amplificare cu 2 a numaratorilor;
(b) impartirea numitorilor la 5;
(¢) schimbarea intre numarator si numitor;
)

(d) adunarea cu 1 la fiecare numitor.

Rezolvare:
6 3
Plecam de la - = — = —.
ecdm de la — = 75 = ¢
o o oy .. SNPPRVE 6 12
(a) Amplificam numadaratorii cu 2 (numitorii raman): =1
s . VPRV B ¢
(b) Impdartim numitorii la 5 (numdratorii raman): 1535
(¢) Schimbam numadardator cu numitor (inversam ambele rapoarte):
5 10
376

(d) (Atentie) Adunarea cu 1 la fiecare numitor” nu pastreaza in general

proportia: 5%1 + %ﬂ. O transformare corecta de tip adunare” este

3+5 6+10
10

o8 16
, adicd ¢ = 1-

componendo:

Exercitiul 4. Se cunosc: — 4= six+y+ 2+ w = 60. Daca x = 3k, calculati
w

x
Y z
valorile lui z, vy, 2, w.

Rezolvare:

Scriem un sir de rapoarte egale cu raportul comun t > 0:
y=tx, z=1ty=t*x, w=1tz=t3r. Cux =3k avem:

r =23k, y=23kt, z=3kt? —w=3kt.
Conditia sumei:

r4+y+ztw=3k(1+t+2+1) =60 = k(1+t+t*+t)=20.

2



O solutie naturald simpld este t = 1 (toate egale) = 1+t + 1>+ 13 =4,
deci k = 5. Astfel

|z =15 y=15 2z=15 w=15|

o o L 20
In general, exista si alte solutit rationale cu k = ————.
’ 1+t +12 413
o o x Yy 10 .
Exercitiul 5. Fie sirul de rapoarte egale: P =g = conditia =z +y = 13.
z
Determinati valorile lui x, y si z.
Rezolvare:
Notam valoarea comuna k:
10 10
L k=a=5k L—koy=8k k==
) 8 z k

Din x +y = 13 rezulta 5k + 8k = 13k = 13:>. Asadar
r=29, y=38, z=10]|

Exercitiul 6. Se considera proportia % = % Determinati valorile lui a si b in fiecare
dintre urmatoarele cazuri:

(a) a+b=60

(b) a—b=20

(c) 3a+2b=94

(d) 5a — b= 66

Rezolvare:

Seriem a =Tt, b =13t (cut € R, de requla t € N in probleme cu numere
naturale).

(a) Tt + 13t =60 = 20t = 60 = [t = 3| = | (a,D) = (21,39) |

10 70 130
(b) Tt—13t=20= —6t=20=1t= -3 = (a,b) = <—§, —?) Nu ezista

solutii in N; in Q solutia de mai sus este valida.

(c) 3a+2b= (21 +26)t =47t = 94 = |t = 2| = | (a,b) = (14,26)|.

(d) 5a —b= (35— 13)t =22t = 66 = [t = 3| = | (a,b) = (21,39) |

3



Exercitiul 7. Fie relatia 9 _ é = E.
’ 4 5 6

(a) Aratati ca a + ¢ este patrat perfect daca a + b+ ¢ = 126.
(b) Determinati a, b si ¢, stiind ca a + b+ ¢ = 90.

Rezolvare:

Notam valoarea comuna k: a = 4k, b= bk, ¢ = 6k.

126 42
(a) Din a+ b+ c= 126 rezulta 15k = 126 = k = T =% Atunci

42
a+c =4k + 6k =10k =10 - = = . 84 nu este patrat perfect; deci, cu datele

de mai sus, afirmatia nu este adevarata. Probabil enuntul corect era cu alta
sumd (de ex. a+b+c¢=150 =k =10 = a + ¢ = 100 = 10?).

(b) a+b+c=90= 15k =90 =k =6. =[a =24, b=30, c = 36].

x—1_493+1_x+2

Exercitiul 8. Fie sirul de rapoarte egale 5 5

. Verificati daca acest
sir este corect si determinati valoarea lui x.

Rezolvare:

Verificam primele doua rapoarte:

20 —1 4 1
L - ‘”; ~ 62 —1)=3(4s+1) = 120 6=120+3 = —6=3,

contradictie.
20 —1 4z +1
3.6

= Nu exista niciun x care sa faca

; sirul nu este corect.

Succes!



