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Rezolvare - Fisa de lucru
Lectia 8 - Media aritmetica
ponderata. Media geometrica

Clasa a 7-a — Capitolul 1 - Multimea numerelor reale

Instructiuni
Aplica formulele pentru media aritmetica ponderata si media geomet-

rica. Foloseste pasi clari, fara a omite justificarile. Durata recomandata:
30-40 de minute.

Exercitii & Rezolvari

Exercitiul 1. Media aritmetica ponderata (MAP) a numerelor z; cu ponderi p;

este T+ P2Za +
MAP:pl 1 T P2X2 ‘
prt+p2t---
(a) 4,9 cu ponderile 2,3
(b) 2,5 cu ponderile 4,8
(¢) 3,5,6 cu ponderile 2, 1,2
(d) 7,10,2 cu ponderile 1,4,5
Rezolvare:
(a) 2-4—1—3-978—%2773577
2+3 5 5
4-248-5 8+40 48
448 12 12
2:-3+1-5+2-6 6+5+12 23
© F1:542:6_6+45+12 23 o
24+1+42 5 5
1-7+4-10+5-2 7+40+10 57
d = =—=5"T.
(d) 14+4+5 10 10 ’

Exercitiul 2. Note la un test: 3 elevi au 5, 4 elevi au 6, 6 elevi au 7, 2 elevi au 10.
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Exercitiul 3.

Exercitiul 4.

(a) Numarul total de elevi

(b) Media aritmetica a notelor

Rezolvare:
(a) Total elevi: 34+446+2 = 15.
(b) Media ponderata:

3.544-64+6-7T+2-10 154+24+424+20 101
15 - 15 T 15 ~ 6,73(3).

Media geometricd (pentru a,b > 0) este MG = v/ab.

Rezolvare:
(a) V123 = /36 =6.
(b) V8-2=+16=4.

(c) 0,25 =1 deci /1 -16=+V1=2.

(@ /15 =/t=1

MG cu radicali / fractii pozitive:



Rezolvare:
(a) ab= (2v/2)(8v/2) = 16 - (v/2v/2) = 16 - 2 = 32, deci
MG =32 =16 -2 = 4V2.

(b) ab = +/5-+/20 = /100 = 10, deci MG = /10.

(c) ab= (3v/2) -6 = 18v/2, deci MG = 1/18v/2 (formi exact).
1

(d) ab:§-8:4,deciMG:\/Z:2.

Exercitiul 5. Giseste a cunoscand mg si b (a,b > 0). Folosim MG = vab = ab =
(mg)*
T

(a) mg=6,b=3
(b) mg=10,b=14
)

)

(ng)* si a =

a

(¢) mg=+15b=+3
3 3
d =—b=-
(d) mg=o,b=7
Rezolvare:
e

(a) a= 3 —?:12.

102 100
(b) a=— = — =25,

) _94_9_,
5 3/4 3

Exercitiul 6. Cautam exponentii n, m daca mg = 16, a = 2", b = 4™ si ab = 256.
Rezolvare:

MG = Vab = 16 inseamna ab = 162 = 256 (in acord cu enuntul).
Scriem b = 4™ = (22)™ = 2?™_ Atunci

ab = 2" . 2%m — gntIm _ 956 — 28



Exercitiul 7.

Exercitiul 8.

Rezulta n 4+ 2m = 8 cu n,m € N. Toate perechile:

(m,n) =(0,8),(1,6),(2,4),(3,2), (4,0).

b
Inegalitatea mediilor (pentru a,b > 0): ot > Vab. Verifici pentru:
(a) a=2,b=
(b) a=5,b=20
(¢c)a=1,b=1
1
d) a=-,b=14
(@ a=1,
Rezolvare:
2+8 : <
(a) —5 = 5sivV2-8=+16=4. 5 >4 (adevarat).
5+ 20 . <
(b) 5 = 12,5 si v/5-20 = /100 = 10. 12,5 > 10 (adevarat).
1+1 . < :
(c) = Isiv1l-1=1. 1=1 (adevarat; egalitate).
1 1,16 17
1+4 +5 4 17
(d) 42 = 4 24 :%:§:2,125si t4=v1=1 2125>1
(adevarat).

Demonstratie AM—GM pentru a,b > 0 si verificare numerica (a = 3,
b=12).

Rezolvare:

Pentru a,b > 0, patratul oricarui numar este nenegativ:

(Va—vb)? > 0.
Dezvoltam:
b
a+b—2Vab>0 a; > ab.

Verificare pentru a = 3, b = 12:
3+12

2

iar 7,5 > 6 este adevarat.

AM = 7.5, GM =312 =36 =6,



Succes!



