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Rezolvare - Fisa de lucru
Lectia 8 - Fractii algebrice.
Amplificarea. Simplificarea
Clasa a 8-a — Capitolul 2 - Calcul algebric in R

Instructiuni

Incearca sa rezolvi toate exercitiile fara ajutor. Durata recomandata:
30-40 de minute.

Exercitii

Exercitiul 1. Conditii de definitie. Pentru fiecare fractie algebrica, determina multimea
valorilor lui x pentru care fractia este definita:

x4+ 2

r—3

20 — 1

2 -9
2241

x2—2r —3
r—4

2 —5r+6
3

z(r +1)
2x

12 —4r +4

(f)

Rezolvare:

Regula: o fractie este definita cand numitorul # 0.
(a) t—3#0 = x#3.

(b) 2> —9#0 = x# +3.

(c) * =2z —3=(z—3)(z+1)#0 = z#3, —1.
(d) 22 =52 +6=(x—2)(z—3)#0 = z#2, 3.
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(e) x(x+1)#0 = x#0, —1.
(f) 2> —dx+4=(2—2)2#0 = z#2.

€r —

o Calculeaza:
T

Exercitiul 2. Evaluari pe functii rationale. Se considera F(x) =

(a) F(O)v F<2)a F(_3)7
(b) F(z) — F(—z) (simplifica rezultatul, mentionand conditiile de definitie).

Rezolvare:

Observatie: 2 +2 > 0 pentru orice x € R, deci F' este definita pe R.

(0) F(0)= —2 = —1; F(2)=2—0; F(-3)= I—f _ —%.

2
") 2 2 2) + ( 2) 2
T — —T — r—2)+(x+ z
F(x)— F(—x) = — = = )
(z) (=2) 24+2 2242 x?+2 x?+2

Definit pentru toate z € R, deoarece x* + 2 # 0.

Exercitiul 3. Amplificare. Amplifica fiecare fractie cu expresia indicata (si mentioneaza
conditia F(z) # 0 pentru amplificare):

2
(a) x+3cuE(m):x—5,
-1
(b) i—l-ch E(z) = 3x;
2z
E(x) = 1
(c) —qcu () =2+ 1,
T+ 4
(d) T cu E(x)=2—-3
Rezolvare:
A E AE
Reguld:E-E:ﬁ, cu B#0 si E#0.
2 -5 2(x —5)
. = d.: -3, 5.
(a)x+3 r—5 (x+3)(x—5) cond. z # =3,
r—1 3z 3z(x—1)
b — = d.: -2, 0.
():v+2 3z 3x(x+2) cond.: @ 7 =2,
2 1 2 1 2 1
(c) rorhl sw+1) = 2@+ ), cond.: x # +1.
r—1 z+1 (z—1)(z+1) x?2—1
4 z- 4)(z —
(d) vHd rms (z+4)(z - 3) cond.: x # %4, 3.

2—16 -3 (22 —16)(x —3)’
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Exercitiul 4. Amplificare la un numitor dorit. Determina expresia FE(z) cu care
trebuie amplificata fractia pentru ca numitorul sa devina cel dat; scrie fractia
obtinuta si conditiile:

T+ 3

T — 2

r—1

T+ 2

20 — 1

2z +1

— numitor z? — 4;

— numitor z2 + 3z + 2;

—— numitor 422 — 1.

Rezolvare:
Idee: completam factorii lipsa ai numitorului-tinta.

(a) 2> —4= (v —-2)(x+2) = E(x) =2+ 2.
t+3 z+2  (z+3)(z+2)
xr—2 z+2 x2—4

(b) > +3r+2=(z+1)(z+2)= BEx) =2+ 1.
r—1 z4+1 (z—-1)(z+1)
z+2 z+1 (z+2)(z+1)

, T F£ 2,2

x# =2, —1.

(c)dr®* —1= (22 - 1)2z+1) = E(z) = 27 — 1.
2r — 1 2z — —1)2
x 2z 1:(2x 1),x7§—
20+1 2x—1 4o2 — 1

N[ —=

1
) Q¢

Exercitiul 5. Simplificare prin factorizare. Mentioneaza conditiile de definitie, apoi
simplifica complet:

2.9

(&) ::2 — 3z
422 — 1

(b) Qxx -1
25

o oo
243

ppatt
Rezolvare:



Pasi: (1) factorizam; (2) notam valorile interzise; (3) simplificam.

(z—3)(z+3) r+3
(a) w—3) r#0,3 = :
) 2= )?T+U,x%%:$2x+L

x(z —5) x
© emmEsrs TP T orE

z(x + 3) r+3
@) gy “*09 = g

Exercitiul 6. Fractii complexe. Simplifica, folosind amplificarea cu cel mai mic multi-
plu comun al numitorilor interni (precizeaza valorile interzise):

2 3

() 172
i

1
r—2

Rezolvare:
Amplificam numardatorul si numitorul cu c.m.m.m.c. al numitorilor interna.

(a) numitor comun = z(x —2), x #0,2.

P+ 20w—-2)+3z Sr—4 4-5x
i L g-2-2 -2 2
() 2> —1=(x—1D)(x+1), v#=*l
ﬁ—ﬁ_x(x—l)—(:v—i—l):xz—%c—l
= 2 2 ‘

Exercitiul 7. Egalitati obtinute prin amplificare. Verifici (pentru valorile admise)
ca egalitatile sunt adevarate, indicand cu ce expresie s-a facut amplificarea:

r+2 22 —4
r+3 2242-6
r—1 x?—1
r+2 224+3x+2

(a)
(b)




3z 9z
(€ — = —
r—5 3x(zr—D5)

Rezolvare:

Verificam factorizand termenul din dreapta si observand ,factorul de
amplificare”.
(a) 2 —4 (r—2)(x+2) x+2
a = —=
2?+rx—6 (z+3)(z—2) z+3
amplificare cu E(x) = x —2; cond.: v # —3,2.

=1  (z—-1)(z+1) =x-1
24+3z+2 (24+2)(x+1) 242
amplificare cu E(x) =x 4+ 1; cond.: v # —2,—1.

(b)

92 3z
(c) 3z(r —5) x—5
amplificare cu E(x) = 3x; cond.: x #0,5.

Exercitiul 8. Parametri si simplificare. Pentru a € R, studiaza fractia
r? — ax
22 _ a2’
(a) Mentioneaza conditiile de definitie in functie de a.
(b) Arata ca se poate simplifica prin x — a si scrie forma simplificata.

(¢) Pentru ce valori ale lui a forma simplificatd este definitd in plus fata de
fractia initiala?

Rezolvare:

Factorizam: z* — ax = x(x —a), 2* —a® = (z —a)(z + a).

(a) Conditii: 2> —a> #0 = z#a, v# —a.
(b) Pentru x # a:

r? —ax z(x —a) x

2 —a? (v—a)(r+a) T rta

este definitda pentru x # —a.

(¢c) Forma simplificatd

x
Punctul x = a (interzis initial) devine permis in forma simplificata daca
a#0 (caci atunci x = a = —a ar incdlca x # —a).

Raspuns: pentru toate a # 0, forma simplificata este definita si in punctul
x = a (valoare %), deci este ,jin plus” fatd de fractia initiald.



